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Matice a determinanty - neresené priklady

1. Piiklad Jsou dany matice A, B, C. Spoctéte:
a) (AB)T —2C;
b) BCA — ATCT | je-li

1 2 1 =2 (2)_;‘;) -2 1 1
A:01713,B:2712,C: 2 2 0
2 0 3 -1 L 01 1 0 3

3. Priklad Najdéte vSechny matice komutativni s matici A, s matici B a s obéma maticemi soucasné.
11 1 2

4. Priklad Spoctéte n-té mocniny néasledujicich matic. Navod: Vypoététe mocniny pro mala n, tj.
1,2,3,... Na zakladé ziskanych vysledkt zformulujte hypotézu pro n-tou mocninu. Hypotézu pak dokazte
pomoci matematické indukce.

1100 0 0\"
RN 11 0\" 0110 0 0
(01)2?, 01 1] =2 00 1 1 00| =2
00 1
0000 0 1

5. P¥iklad Najdéte vSechny matice typu 3/3 nad mnozinou {0, 1}, které maji vliastnost 42 = E, tj.
jsou inverzni samy k sobé. Stejnou tlohu feste nad mnoZinou {—1,0,1}.

6. Priklad Bud A ¢tvercova matice s vlastnosti A2 — A — E = 0. Dokazte, ze k A existuje inverzni
matice A~1 a urcete ji.

7. Piiklad Je ddna matice typu 3/3. Spoc¢téte inverzni matici
a) pomoci adjungované matice;

b) pomoci elementarnich transformaci.

Provedte zkousku.

11 1\ ¢ 3 1 -5\ ! 10 1\ ¢
1 3 2 =7, 2 -1 0 =7, 2 3 1 =7
110 1 -2 1 3 3 1
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8. Priklad K danym maticim naleznéte inverzni

-1
5 5 5\ L 0 1 1 1
a b -1 -3 7 -1 4 1o 1 1
=7 =7 -7
<c d) " 5 -9 2 7 ' L 1
4 -6 1 2

9. P¥iklad Jsou dany matice A, B typu 2/2. Spoctéte B~*A~! — (AB)~ L.
1 2 3 5
=(a3) oo (0)

10. Piiklad Vypoctéte Sarrusovym pravidlem nésledujici determinanty, je-li z komplexni ¢islo v goni-

ometrickém tvaru z = cos 2 + isin 2.

3

E— 1 z 22

1 .2 =17, 22 1 z |=7
z 221

11. Priklad Kolik ¢asu je zapotiebi k vypoctu determinantu matice 10 x 10 podle definice, je-li doba
potiebna k vynasobeni 10 ¢isel 1s a k jejich secteni 0.1s?

12. Piiklad Vypoctéte determinant matice:
a) Sarrusovym pravidlem;

b) tpravou na schodovity tvar;

¢) rozvojem podle t¥etiho Fadku;

d) rozvojem podle druhého sloupce.

2 -3 8 3 4 -5
4 6 -7 |=? 8 T =2 |=?
-5 4 -9 2 -1 8

13. P¥iklad Matice typu n/n je postupné po fadcich naplnéna ¢isly 1,2,...,n2%. Spoététe, éemu je
roven jeji determinant pro libovolné n.

14. Pi¥iklad Spoctéte nésledujici determinanty matic typu n/n.

1 nn ...n 2L 0 0 0 0
n 2 n ... n 1%%0 0 0
nn 3 ... n|=7 011%1% 0 0 |=7
non on n 00 0 0 12
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